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Ενδεικτικές Λύσεις 

ΘΕΜΑ Α 

Α1. Σχολικό βιβλίο σελ. 30 
Α2. Σχολικό βιβλίο σελ. 22 
Α3. α) Λ    β) Σ    γ) Σ    δ) Λ    ε) Σ 

ΘΕΜΑ Β 

Β1.  𝑓𝑓(𝑥𝑥) = 2𝑥𝑥3 + 𝑎𝑎𝑥𝑥2 − 12𝑥𝑥 + 10     , 𝑥𝑥 ∈ ℜ . 
       𝑓𝑓′(𝑥𝑥) = (2𝑥𝑥3 + 𝑎𝑎𝑥𝑥2 − 12𝑥𝑥 + 10)′ = 6𝑥𝑥2 + 2𝑎𝑎𝑥𝑥 − 12 

B2.  Η εφαπτομένη της γραφικής παράστασης είναι παράλληλη στον x’x αν 
έχει συντελεστή διεύθυνσης 0 στο σημείο επαφής,  δηλαδή αν ισχύει 𝑓𝑓′(1) =
0 ⇨ 6 + 2𝑎𝑎 − 12 = 0 ⇔ 𝑎𝑎 = 3  . 

B3. 𝑓𝑓(𝑥𝑥) = 2𝑥𝑥3 + 3𝑥𝑥2 − 12𝑥𝑥 + 10 
    𝑓𝑓′(𝑥𝑥) = 6𝑥𝑥2 + 6𝑥𝑥 − 12 

𝑓𝑓′(𝑥𝑥) = 0 ⇨ 6𝑥𝑥2 + 6𝑥𝑥 − 12 = 0 ⇔ 𝑥𝑥2 + 𝑥𝑥 − 2 = 0       ∆= 12 − 4 ∙ 1 ∙
(−2) = 9  

𝑥𝑥1,2 =
−1 ± √9

2
 ⇨ 𝑥𝑥1 = 1   , 𝑥𝑥2 =  −2 

    𝑥𝑥 −∞         −2     1       +∞ 

   𝑓𝑓′(𝑥𝑥)         +         −         + 

   𝑓𝑓(𝑥𝑥) 



                      

 
H 𝑓𝑓 είναι γνησίως αύξουσα στο (−∞,−2]  και στο [1, +∞) 
H 𝑓𝑓 είναι γνησίως φθίνουσα στο [−2,1] 
Η 𝑓𝑓 έχει τοπικό μέγιστο για 𝑥𝑥 = −2 το 𝑓𝑓(−2) = 30  
Η 𝑓𝑓 έχει τοπικό ελάχιστο για 𝑥𝑥 = 1 το   𝑓𝑓(1) = 3 
 

B4. lim
𝑥𝑥→1

𝑓𝑓 / (𝑥𝑥)
𝑥𝑥−1

=  lim
𝑥𝑥→1

6𝑥𝑥2+6𝑥𝑥−12
𝑥𝑥−1

=  lim
𝑥𝑥→1

6�𝑥𝑥2+𝑥𝑥−2�
𝑥𝑥−1

=
 00

 lim
𝑥𝑥→1

6(𝑥𝑥+2)(𝑥𝑥−1)
𝑥𝑥−1

= 18 

 
 
 
ΘΕΜΑ Γ 
 
Γ1.  �̅�𝑥 = 1

𝜈𝜈
∑ 𝑥𝑥𝑖𝑖𝑣𝑣𝑖𝑖 ⇨ 14 = 200+210+18∙𝑣𝑣3+20∙5

40+𝑣𝑣3
 ⇨4

𝑖𝑖=1  

 
⇨14(40 + 𝑣𝑣3) = 18𝑣𝑣3 + 520 ⇔ 𝑣𝑣3 = 10  
 
Γ2. 

Κλάσεις [ 
,)  

Κέντρο 
κλάσης 
xi vi xivi 

[ 8,12) 10 20 200 
[12,16) 14 15 210 
[16,20) 18 10 180 
[20,24) 20 5 110 

  Σύνολο 50 700 
 

Γ3. 𝑠𝑠2 = 1
𝑣𝑣
∑ (𝑥𝑥𝑖𝑖 − �̅�𝑥)2 ∙ 𝑣𝑣𝑖𝑖 = 20(10−14)2+15(14−14)2+10(18−14)2+5(22−14)2

50
4
𝑖𝑖=1  

=
800
50

= 16 ⇨ 𝑠𝑠2 = 16 

 
 
Γ4.  𝐶𝐶𝐶𝐶 = 𝑠𝑠

�̅�𝑥
= 4

14
≅ 0,29 > 0,1  άρα το δείγμα είναι ανομοιογενές . 

 
 
 



ΘΕΜΑ Δ 
Δ1.  𝑓𝑓(𝑥𝑥) = − 1

𝑥𝑥2
     ,   𝑥𝑥 ≠ 0 

𝑓𝑓′(𝑥𝑥) = �− 1
𝑥𝑥2
�
′

=  2
𝑥𝑥3

  
 

 
 

Δ2. −4 ≤ 𝑥𝑥 ≤ 1 ⇔
𝑓𝑓 ↓

 𝑓𝑓(−4) ≥ 𝑓𝑓(𝑥𝑥) ≥ 𝑓𝑓(1) ⇔ − 1
16
≥ 𝑓𝑓(𝑥𝑥) ≥ −1 

⇔−1 ≤ 𝑓𝑓(𝑥𝑥) ≤ − 1
16

  . 
 
Δ3. 𝑀𝑀�1, 𝑓𝑓(1)� = 𝑀𝑀(1,−1)  
Ισχύει  𝛼𝛼 = 𝑓𝑓 ′(1) = 2 

Άρα η εξίσωση εφαπτομένης είναι :  𝑦𝑦 = 2𝑥𝑥 + 𝛽𝛽 ⇨
𝑀𝑀(1,−1)

− 1 = 2 ∙ 1 + 𝛽𝛽 ⇔ 
⇔𝛽𝛽 = −3 . 
Συνεπώς  (ε) : 𝑦𝑦 = 2𝑥𝑥 − 3  
 
 
 
 
 
 
Δ4.   Είναι : 𝑦𝑦1 = 2𝑥𝑥1 − 3    ,   𝑦𝑦2 = 2𝑥𝑥2 − 3    , 𝑦𝑦3 = 2𝑥𝑥3 − 3    ,άρα 

𝑦𝑦� = 2�̅�𝑥 − 3 = 2 ∙ 4 − 3 = 5 ⇨  𝑦𝑦� = 5   
𝑠𝑠𝑦𝑦 = 2 ∙ 𝑠𝑠𝑥𝑥 = 2 ∙ 2 = 4 ⇨ 𝑠𝑠𝑦𝑦 = 4  

𝐶𝐶𝐶𝐶 =
𝑠𝑠𝑦𝑦
𝑦𝑦�

=
4
5
⇨ 𝐶𝐶𝐶𝐶 =

4
5

 


